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величина т| ^ ( 1 ) как можно меньше отличается от величины т̂ . 
Чтобы уточнить задачу, нужно еще указать, как характеризуется 

или измеряется точность приближенного равенстЕа 1] т). В мате" 
матической статистике широко применяется сценка точности при' 
ближенных равенств, основанная на среднем квадратическом 
отклоне Н И И . Пол ож и м 

Величину 5^ называют с р е д н е к в а д р а т и ч е с к и м о т к л о н е 

н и ем величины г\ от т]. Принимают следующую точку зрения: 

чем меньше величина б^. тем точнее приближенное равенство т\. 

Конечно, возможны и другие способы оценки точности равенства 

Предложенный способ часто приводит к более простым реше
ниям задачи, чем другие, и обладает интуитивной наглядностью, 
В подробных руководствах по математической статистике рассмат
ривают общую теорию с произвольными способами измерения точ
ности или качества приближенных формул. Некоторые аспекты воз
никающих здесь вопросов рассматриваются в гл. IX и X. Задачу, 
которую мы ставим, можно сформулировать следующим образом. 

Пусть Л 1 | 1 ] | ^ < о о . В классе Н всех борелевских функций 
Н{х)^ Н{Х1, . . , , х^) в 1^'". для которых РА\Н{1)\^<: оо, нужно 
найти такую ^(х), что 

Эта задача может быть сформулирована на геометрическом языке. 
Как обычно, пусть ^-5—гильбертово пространство всех случайных 
величин для которых М | | | ^ < с о , со скалярным произведением 
( 1 ь Ы ^ М ^ 1 ^ з и с расстоянием р ( | : , = | | | , — | | = 

= — ?2Р 3 И — линейное подпространство состо
ящее из случайных величин ^ вида 1= . . . , Требуется 

найти элемент \\^И, находящийся на кратчайшем расстоянии от 
элемента г\. 

Теорема. Наилучшая щенка ц = ^ ( | 1 , . . . , величины т], 
Л1т]^<сю, в смысле минимума среднеквадратической ошибки 
дается функцией 

^ ( - ^ 1 х;^)^ ^{'Ц\11= Хи • • • > 1т = Хт\-

Д о к а з а т е л ь с т в о . Имеем 

+ м ( ^ ( I ) - л ( I ) ) ^ 

причем, в силу формул (7) и (9) пОитучим 
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Теорема I. Если | (() — непрерывный однородный процесс 
с независимыми приращениями, то его характеристическая функ
ция имеет вид ( 4 ) . 

Д о к а з а т е л ь с т в о . Покажем сначала, что для любого е > О 

И п 1 - ^ 1 Р { | | ( А ) | > е | 1 = 0. (5) 

Из непрерывности I {I) вытекает равномерная непрерывность на 
ЛЕобом конечном промежутке. Следовательно, 

тах 11 (М) — 1{{к—1)Н)\-*0 

С вероятностью 1 при й - + 0 . Тогда для всякого е > 0 

1 = ПтР{тахЩЩ —1({к— 1)к)\ < е )= . 

= И т ( Р ( | | ( Л ) 1 < Е ! ) ^ " * ^ ^ 

здесь — целая часть но 

И т ( Р ( | | № ) | ;е)) -11т (1 -Р ( | и /1 ) |>8) ) 
й-о 

= ехр 

= ехр 

— Ит Р{ | 1 ( ' ' ) | >8 (Н 

-]1т-^Р{\%1Н)\>в}\. 

Поскольку это выражение равно 1, то предел под знаком ехр 
равен 0. т. е. имеет место (5). 

Как было показано в § 1. мера О. входяпия в формулу для ха
рактеристической функции прот|есса с независимыми приращени
ями, имеет вид 

С(Л) = О (Л - { 0 ) ) , 

где О —слабый предел меры 

о{^^,А)^{^^^^,р^т^аx}. 

Из (5) вытекает, что для всех А с: {х .\х\> е) 

11тО(/1, Л ) = 0. 

Следовательно, С (Л) = О для всякого множества Л, не содержа

щего точки 0. Кроме того, по построению С({0))—0. Таким об

разом, О (А)—О для всех Л. Поэтому формула (4) вытекает 

из (7). § 1 (при е=0 ) . 
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то, в соответствии с методом эмпирического распределения, для оценки А 

можйо предположить б ол е е простую оценку X 






























































































